Concursul Interjudetean de Matematica ” Grigore C. Moisil”
Editia a XXXIV-a, Baia Mare, 5 — 7 aprilie 2019

Clasa a X-a

Problema 1. Aratati ca oricare ar fi m,n € N* numarul a = 2n (n + 1) divide numarul
b=(n+1)*"+n*" —1.

Problema 2. Fie n € N*, n > 3. Rezolvati sistemul

(221 + 371 = 2 + 3y

272 4 372 = 2+3SL’3

2%n=1 3=l = 2 + 3w,
(27" + 3% = 2 4 314

Problema 3. Fie functia f: R\ {0,1} — R care verifica relatia

flx)+ f (1 - i) =arctgx, Vo € R\ {0,1}.

Aratati ca functia g : R\ {0,1} — R pentru care g (x) = f(x) + f(1 — z) pentru orice x € R\ {0, 1}, este
constanta pe fiecare dintre intervalele (—oo,0), (0,1), (1, c0).

Problema 4. Fie functia convexa f : R — R gi triunghiul ABC. Fie D € (BC), E € (AC), F € (AB)
si ADNBENCF ={P} cu P € Int(ABC).

a) Aratati ca
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unde a, b si ¢ sunt lungimile laturilor triunghiului ABC' si n € N*.

b) Demonstrati ca

Nota:
Timp de lucru 3 ore.

Toate subiectele sunt obligatorii.



